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คู่อันดับ
คู่อันดับ คือ การน าสองสิ่งมาเขียนเป็นคู่อย่างมีล าดบั เช่น (5, -3), (0, -2) เป็นต้น  

การสลับต าแหน่งของค่าในคู่อันดบัจะท าใหก้ลายเป็นคนละอัน กล่าวคือ 

กล่าวคือ คู่อันดับ 2 คู่ จะเท่ากันได้ ก็ต่อเมื่อ สมาชิกตัวหน้าเท่ากนั และสมาชิกตวัหลงั

เท่ากัน
ตัวอย่าง 1 จงหาค่า     และ     ที่ท าให้ 

วิธีท า  คู่อันดับจะเท่ากนัได ้เมื่อสมาชิกตวัหน้าเท่ากัน และสมาชิกตวัหลงัเทา่กัน 

จะได้ว่า 

และ

ดังนั้น ค าตอบ คือ            และ

คู่อันดับ
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ผลคูณคาร์ทีเซียน

ผลคูณคาร์ทีเซียนระหว่างเซต และเซต แทนได้ด้วยสัญลกัษณ์ 

หมายถึง “เซตของคู่อันดับ” ทั้งหมด โดยสมาชิกตัวหน้าของคู่อันดบัมาจากเซต     และ
ตัวหลังมาจากเซต  

ผลคูณคาร์ทีเซียน เขียนในรูปเงื่อนไขได้เปน็ 

จ านวนสมาชิกของ           = จ านวนสมาชิกใน     x จ านวนสมาชิกใน     ซึ่งเขียน
เป็นสัญลักษณ์ไดว้่า 

เช่น ถ้า     มีสมาชิก 3 ตัว และ     มีสมาชิก 5 ตัว และ           จะมีสมาชิกเทา่กบั

ตัว  เป็นต้น

ผลคูณคารท์ีเซียน
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ตัวอย่าง 2 ก าหนดให้                                                    จงหาผลคูณคาร์ทีเซียน
และจ านวนสมาชิก

1.                       2.                           3.                           4. 

วิธีท า

ผลคูณคารท์ีเซียน

1, 3, 5, 7 , , ,A B a b c
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ความสัมพันธ์ คือ ความเกี่ยวข้องระหว่างกลุม่สองกลุม่

เช่น ความสัมพันธ์ “แอบชอบ” ระหว่าง กลุ่มผู้ชาย ซึ่งประกอบด้วย พรศักดิ์ ด ารง กิตติ

ไปยัง    กลุ่มผู้หญิง ซึ่งประกอบด้วย ลดา ปลายฟ้า ไอริณ

โดย พรศักดิ์ แอบชอบ ปลายฟ้า

ด ารง   แอบชอบ  ลดาและไอริณ

เราสามารถเขียนแผนภาพความสัมพันธ ์“แอบชอบ” 
ระหว่างกลุ่มผู้ชายไปยังกลุม่ผูห้ญิง ได้ดังรูป

นอกจากการวาดเป็นแผนภาพแลว้ เรายังสามารถใช้ 
“เซตของคู่อันดับ” มาช่วยเขียนความสัมพันธ์ได้ด้วย โดยคู่อับดับ          จะมีความหมายว่า    

สัมพันธ์กับ      เช่น

(พรศักดิ,์ ปลายฟ้า), (ด ารง, ลดา), (ด ารง, ไอริณ) 

ความสัมพันธ์

พรศักดิ์ 

ด ารง

กิตติ

ลดา

ปลายฟ้า 

ไอริณ

,x y

x y
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บทนิยาม ความสัมพันธ์จาก     ไป     คือ เซตของคู่อันดับที่มีสมาชิกตัวหนา้อยู่ในเซต

และสมาชิกตัวหลังอยู่ในเซต     แต่ไม่จ าเป็นจะตอ้งใช้สมาชิกทุกตัว ดังนั้น 
ถ้าให้    เป็นความสัมพันธ์     ไป     ก็ต่อเมื่อ     เป็นสับเซตของ           

นั่นคือ 

ตัวอย่าง 3 ก าหนดให้                                 จงหาความสัมพันธ์จาก     ไป      
ทั้งหมดที่เป็นไปได้ 

วิธีท า  จากโจทย์จะไดว้่า

ดังนั้น ความสัมพันธ์จาก     ไป      คือสับเซตของ          ซึ่งมีทั้งสิ้น  4 แบบ    
ได้แก่   

ความสัมพันธ์
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จ านวนความสัมพันธ์จาก     ไป     = จ านวนสับเซตของ 
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ตัวอย่าง 4  ก าหนดให้

จงเขียนความสัมพันธ์ต่อไปนี้แบบแจกแจงสมาชิก

1.

2. 

3. 

4.

5. 

ความสัมพันธ์

1, 2, 3, 4, 5, 6, 7 , 2, 3, 5, 7, 8, 9,10,12A B

1 ,r x y A B x y

2 , 2r x y A B y x

2

3 ,r x y A B y x

4 , 2 2r x y A A y x

5 ,r x y B A x y



วิธีท า     

ความสัมพันธ์

11. 2, 2 , 3, 3 , 5, 5 , 7, 7r

22. 1, 2 , 2, 4 , 4, 8 , 5,10 , 6,12r

33. 3, 9r

44. 2, 2 , 3, 4 , 4, 6r

5

2,1 , 3,1 , 3, 2 , 5,1 , 5, 2 , 5, 3 , 5, 4 , 7,1 , 7, 2 ,

7, 3 , 7, 4 , 7, 5 , 7, 6 , 8,1 , 8, 2 , 8, 3 , 8, 4 , 8, 5 ,

5. 8, 6 , 8, 7 , 9,1 , 9, 2 , 9, 3 , 9, 4 , 9, 5 , 9, 6 , 9, 7 ,

10,1 , 10, 2 , 10, 3 , 10, 4 , 10, 5 , 10, 6 , 10, 7 , 12,1 ,

12, 2 , 12, 3 , 12, 4 , 12, 5 , 12, 6 , 12, 7

r



บทนิยาม ให้     เป็นเซตของจ านวนจริง  และความสัมพันธ์ เป็นสับเซตของ

กราฟของความสัมพันธ์ คือ เซตของจุดในระนาบ โดยที่แต่ละจุดแทน
สมาชิกของความสมัพนัธ์

ลักษณะของกราฟของความสัมพันธ์ต่าง ๆ

1) กราฟของความสัมพันธท์ี่เป็นจุด

2) กราฟของความสัมพันธท์ี่เป็นเส้นตรง สมการทั่วไป คือ                           
โดยที่ เป็นจ านวนจริง

3) กราฟของความสัมพันธท์ี่มีกราฟเป็นรูปพาลาโบลา สมการทั่วไปมี 2 แบบดังนี้

แบบท่ี 1 โดยที่ มีจุดยอดอยูท่ี่ 

 ถ้า            กราฟหงาย

 ถ้า            กราฟคว่ า

กราฟของความสัมพันธ์ 

r

r

r

0ax by c
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แบบท่ี 2 โดยที่ จุดยอดคือ 

 ถ้า           กราฟตะแคงขวา

 ถ้า            กราฟตะแคงซ้าย

ตัวอย่าง 5  จงเขียนกราฟของความสัมพันธ์ 

วิธีท า

กราฟของความสัมพันธ์ 

2
x a y k h 0a ,k h

0a

0a

1, 2 , 1, 3 , 2, 4 , 3, 1r

x
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ตัวอย่าง 6 จงเขียนกราฟของความสัมพันธ์ 

วิธีท า หาจุดตัดแกน (แทน )

………………………………………………………………………………………………………………………......

หาจุดตัดแกน (แทน )
……………………………………………………………………………………………………………………………

กราฟของความสัมพันธ์ 
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x 0y

y 0x
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ตัวอย่าง 7 จงเขียนกราฟของความสัมพันธ์ 

วิธีท า

กราฟของความสัมพันธ์ 

x

y

0

2,r x y y x



ตัวอย่าง 8 จงเขียนกราฟของความสัมพันธ์ 

วิธีท า  หาจุดยอด

……………………………………………………………………

……………………………………………………………………

……………………………………………………………………

……………………………………………………………………

กราฟของความสัมพันธ์ 

x

y

0

2, 2 3r x y y x x



โดเมนและเรนจ์
โดเมนของ    คือ เซตของสมาชิกตัวหน้าในคู่อันดับของ เขียนแทนด้วย 

เรนจ์ของ     คือ  เซตของสมาชิกตัวหลงัในคู่อันดบัของ เขียนแทนด้วย 

ซึ่งสามารถเขียน      และ      ในรูปแบบเซตแบบบอกเงื่อนไขของสมาชิกได้ดงันี้

ตัวอย่าง 9  จงหาโดเมนและเรนจข์องความสัมพันธ์ 

วิธีท า  

โดเมนและเรนจ์ของความสัมพนัธ์
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การหาโดเมนและเรนจข์องความสัมพันธ์ สามารถท าได้ดังนี้

1. กรณีความสัมพันธ์สามารถเขียนในรูปแจกแจงสมาชิกได้

โดเมน คือ สมาชิกตัวหน้าในคู่อนัดบัของความสมัพนัธ์

เรนจ์ คือ สมาชิกตัวหลังในคู่อันดับของความสมัพันธ์

2. กรณีความสัมพันธ์ไม่สามารถเขียนในรูปแจกแจงสมาชิกได้

2.1 การหาโดเมน ควรเขียนความสัมพันธ์ใหอ้ยู่ในรปูของ y = เทอมของ x แล้ว
พิจารณาว่าภายในเซตทีก่ าหนดให้ x มีค่าอะไรบ้างที่ท าใหห้าค่า y ได้ โดยที่ y นั้นต้องอยู่
ภายในเซตที่ก าหนดให้ ค่า x เหล่านั้นจะเป็นสมาชิกในโดเมน

2.2 การหาเรนจ์ ควรเขียนความสัมพันธ์ให้อยู่ในรูปของ x = เทอมของ y แล้ว 
พิจารณาว่า y มีค่าเป็นอะไรบ้างที่ท าใหห้าค่า x ได้ โดยที่ x นั้นต้องอยู่         

ภายในเซตที่ก าหนดให้ ค่า y เหล่านั้นจะเป็นสมาชิกในเรนจ์

โดเมนและเรนจ์ของความสัมพนัธ์



ตัวอย่าง 10 จงหาโดเมนและเรนจข์องความสัมพันธ์ 

วิธีท า  หา (จัดรูป y = เทอมของ x)

จาก                    พิจารณาค่า x จะได้ว่าเมื่อแทนค่า x ด้วยจ านวนจริงใด ๆ แล้ว
จะสามารถหาค่า y ที่เป็นจ านวนจริงทุกจ านวนได้

ดังนั้น   

หา (จัดรูป x = เทอมของ y)

จาก จะได้ว่า

พิจารณาค่า y จะได้ว่าเมื่อแทนค่า y ด้วยจ านวนจริงใด ๆ แล้วจะสามารถหาค่า x 
ที่เป็นจ านวนจริงทุกจ านวนได้

ดังนั้น 

โดเมนและเรนจ์ของความสัมพนัธ์

, 3 1r x y y x

rD

rR

3 1y x

rD
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ตัวอย่าง 11 จงหาโดเมนและเรนจข์องความสัมพันธ์ 

วิธีท า  หา (จัดรูป y = เทอมของ x)

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

หา (จัดรูป x = เทอมของ y)

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

โดเมนและเรนจ์ของความสัมพนัธ์

, 2 1r x y y x

rD

rR



ตัวอย่าง 12 จงหาโดเมนและเรนจข์องความสัมพันธ์ 

วิธีท า  หา (จัดรูป y = เทอมของ x)

จาก                  พิจารณา                 นั่นคือ 

จะได้ว่า                         ซึ่งไม่สามารถหาค่าได้

ดังนั้น 

หา (จัดรูป x = เทอมของ y)

จาก                  จะได้ว่า

พิจารณา ถ้า จะได้ว่า

ซึ่งไม่สามารถหาค่าได้   ดังนั้น 

โดเมนและเรนจ์ของความสัมพนัธ์

5
,

2
r x y y

x

rD

rR

5

2
y

x
2 0x 2x

5 5

2 2 0
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2rD
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2
y
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ตัวอย่าง 13 จงหาโดเมนและเรนจข์องความสัมพันธ์ 

วิธีท า  หา (จัดรูป y = เทอมของ x)

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

หา (จัดรูป x = เทอมของ y)

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

โดเมนและเรนจ์ของความสัมพนัธ์

1
,

2 3

x
r x y y

x

rD

rR



ก าหนดให้ 

จะได้ว่า                             และ

ถ้าเปลี่ยนความสัมพันธ์ใหม่โดยการสลบัทีก่ันระหว่างสมาชิกตัวหน้าและสมาชิกตัว
หลังของแตล่ะคู่อนัดบัใน     เขียนแทนด้วย

จะได้ว่า และ

เราจะเรียก       ว่าเป็นอินเวอร์สของ

อินเวอร์สของความสัมพันธ์

1, 2 , 3, 4 , 5, 6 , 7, 8r

1, 3, 5, 7rD 2, 4, 6, 8rR

1 2,1 , 4, 3 , 6, 5 , 8, 7r

r

1 1, 3, 5, 7
r

R1 2, 4, 6, 8
r

D

1r r



บทนิยาม  ให้ แทนความสัมพันธ์จาก  ไป     อินเวอร์สของความสัมพันธ์ เขียน        
แทนด้วย โดยที่
โดยที่ แทนความสัมพันธ์ จาก B ไป A
ดังนั้น                และ 

ตัวอย่าง 14 จงหาอินเวอร์สของความสัมพันธ์

วิธีท า    

อินเวอร์สของความสัมพันธ์

r rA B
1r

1 , ,r y x x y r
1r

1 rr
D R 1 rr

R D

2, 4 , 1, 5 , 3, 7 , 5, 4r

1 4, 2 , 5,1 , 7, 3 , 4, 5r



ตัวอย่าง 15 ก าหนดให ้ เป็นความสัมพันธใ์น เมื่อ 

โดยที่ จงหา 

วิธีท า…………………………………………………………………………………………………………………...

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

…………………………………………………………………………………………………………………………… 
……………………………………………………………………………………………………………………………
…………………………………………………………………………………………………………………………...

……………………………………………………………………………………………………………………………

อินเวอร์สของความสัมพันธ์

r A 0,1, 2, 3A

, 1r x y A A y x 1 1

1, ,
r r

r D R



การหาอินเวอร์สของความสมัพันธ์ r แบบบอกเงือ่นไข หาได้ 2 วิธีดังนี้

1) เปลี่ยนคู่อันดับ (x, y) ให้เป็น (y, x) โดยที่ประโยคเงื่อนไขยังคงเดิม

2) คู่อันดับ (x, y) คงเดิม แต่เปลี่ยนเงือ่นไขโดยการให้แทนที่ y ด้วย x และแทนที่ 
x ด้วย y แล้วเขียนเงื่อนไขใหมใ่นรูป y = เทอมของ x

ตัวอย่าง 16 ก าหนดใหค้วามสมัพนัธ์

จงหา

วิธที า  จาก                    จะได้ว่า                         และ

หา (เปลี่ยนเงื่อนไขแทนที่ y ด้วย x) 

จะได้

จัดรูปเงื่อนไข จาก                   จะได้

ดังนั้น 

อินเวอร์สของความสัมพันธ์

, 2 1r x y y x

1 1

1, ,
r r

r D R

2 1y x 1r r
D R 1r r

R D

1r

1 , 2 1r x y x y

2 1x y
1

2 1
2

x
y x y

1 1
,

2

x
r x y y



ตัวอย่าง 16 ก าหนดให้ความสมัพนัธ์

จงหา

วิธีท า…………………………………………………………………………………………………………………...

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………......

………………………………………………………………………………………………………………………......

อินเวอร์สของความสัมพันธ์

3
,

2
r x y y

x

1 1

1, ,
r r

r D R



ตัวอย่าง 17 ก าหนดให้ความสมัพนัธ์

จงหา

วิธีท า…………………………………………………………………………………………………………………...

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………......

………………………………………………………………………………………………………………………......

อินเวอร์สของความสัมพันธ์

2
,

2 5
r x y y

x

1 1

1, ,
r r

r D R



ฟังก์ชัน 

คือ ความสัมพันธ์ที่สมาชิกในโดเมนแต่ละตวั จับคู่กับสมาชิกในเรนจ์ของ
ความสัมพันธ์เพียงตัวเดียวเท่านั้น

พิจารณาความสัมพันธต์อ่ไปนี้

เรียกความสัมพันธ์ท่ีมีลักษณะเดยีวกบั และ ว่า “ฟังก์ชัน”

ทั้งนี้ส าหรับความสมัพันธ์ “ไมเ่ป็นฟังก์ชัน”

ฟังก์ชัน

1

2

3

1, 2 , 2, 3 , 3, 4 , 4, 5

1,1 , 1,1 , 2, 4 , 3, 9

0,1 , 0, 2 , 1, 3 , 2, 4

r

r

r

1r 2r

3r



การตรวจสอบความสมัพันธ์ว่าเปน็ฟังก์ชันหรือไม่
1. ความสัมพันธ์ที่ก าหนดใหเ้ขียนเป็นแบบแจกแจงสมาชิก วิธีการตรวจสอบ

สามารถท าได้ โดยดูที่สมาชิกตวัหน้าว่ามีการใช้ซ้ ากันหรือไม่

1.1 ถ้าไม่มีการใช้ซ้ า ความสัมพันธ์นั้นจะเป็นฟงัก์ชัน

1.2 ถ้ามีการใช้ซ้ า ให้พิจารณาสมาชิกตัวหลงัของคู่อนัดบัดงักล่าว ซึ่งถ้ามีค่า
เท่ากันก็จะเป็นฟังก์ชัน แต่ถ้ามีค่าไม่เท่ากันก็จะไม่เป็นฟังกช์ัน

ตัวอย่าง 18 จงพิจารณาว่าความสมัพันธ์ตอ่ไปนี้เปน็ฟังกช์ันหรือไม่

....................................

………………………………

ฟังก์ชัน

1 2, 5 , 3, 2 , 4, 6 , 5,1r

2 2,1 , 4,1 , 5,1 , 6,1r



ตัวอย่าง 19 จงพิจารณาว่าความสมัพันธ์ตอ่ไปนี้เปน็ฟังก์ชันหรือไม่

1.

2.

3.  

วิธีท า…………………………………………………………………………………………………………………...

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

ฟังก์ชัน

1 1,1 , 3, 5 , 1, sin90 , 2,1r

2 2, 3 , 3, 3 , 5, 7 , 7, 9r

3 3,1 , 7, 2 , 3, 1 , 2, 7r



2. ความสัมพันธ์ที่ก าหนดใหเ้ขียนเป็นแบบบอกเงื่อนไขของสมาชิก การ
ตรวจสอบท าได้ 2 วิธี ดังนี้

2.1 ตรวจสอบโดยลองแทนค่าแต่ละตัวของ x ใด ๆ ที่เป็นสมาชิกตัวหนา้
ของความสัมพันธ์ลงในความสมัพันธ์ แล้วพิจารณา

2.1.1 ถ้าในแต่ละตวัของ x ได้ค่า y เพียงค่าเดียวสรุปได้ว่า
ความสัมพันธ์นั้นเปน็ฟังก์ชัน

2.1.2 ถ้ามี x บางตัวที่ท าใหไ้ด้ค่า y มากกว่า 1 ค่า สรุปได้ว่า 
ความสัมพันธ์นั้นจะไม่เปน็ฟังก์ชัน

ฟังก์ชัน



ตัวอย่าง 20 จงพิจารณาว่าความสมัพันธ์ตอ่ไปนี้เปน็ฟังก์ชันหรือไม่

1.                                                   

2. 

วิธที า…………………………………………………………………………………………………………………...

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………......

ฟังก์ชัน

2

1 , 2 3r x y y x x

2 2

2 , 8 7 0r x y x y x



2.2 ถ้าเงื่อนไขของความสัมพันธ์เราทราบรูปแบบของกราฟหรือโจทย์ก าหนด
กราฟมาให้วิธีการตรวจสอบ สามารถท าได้โดยการลากเสน้ตรงขนานกับแกน Y ใด ๆ ตัด
กราฟของความสัมพันธ์ แล้วพิจารณาดังนี้

2.2.1 ถ้าเส้นตรงขนานแกน Y ใดๆ ตัดกราฟเพียงจุดเดียวเสมอ
ความสัมพันธ์ดังกลา่วกจ็ะเป็นฟงัก์ชัน

2.2.2 ถ้าเส้นตรงขนานแกน Y ใด ๆ ตัดกราฟมากกว่า 1 จุด ความสัมพันธ์
ดังกล่าวก็จะไมเ่ป็นฟังก์ชัน

ฟังก์ชัน



ตัวอย่าง 21 จงพิจารณาว่าความสมัพันธ์ตอ่ไปนี้เปน็ฟังก์ชันหรือไม่

1.                                                   

2. 

3.

วิธีท า…………………………………………………………………………………………………………………...

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

ฟังก์ชัน

1 , 4r x y y

2

2 , 2r x y y x

3 , , 0r x y y x x



วิธีท า…………………………………………………………………………………………………………………...

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………......

……………………………………………………………………………………………………………………………

……………………………………………………………………………………………………………………………

………………………………………………………………………………………………………………………......

ฟังก์ชัน


