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รายละเอยีดของบทที ่2
1. ปริมาณสเกลารล์ะปรมิาณเวกเตอร์
2. สัญลกัษณแ์ละองคป์ระกอบของเวกเตอร์
3. การกระท ากันของปรมิาณสเกลารแ์ละปรมิาณเวกเตอร์
4. เวกเตอรห์นึง่หนว่ย

ปริมาณทางฟิสิกส์แบ่งออกได้เป็น 2 ชนิด คือ
ปริมาณสเกลาร์ เป็นปริมาณที่สามารถอธิบายได้โดยการบอกขนาดเพียงอย่างเดียวก็
เข้าใจ    เช่น ระยะทาง (s) อัตราเร็ว (v) มวล (m) ก าลัง (P)
ปริมาณเวกเตอร์ เป็นปริมาณที่ประกอบด้วยขนาดและทิศทาง

เช่น รถยนต์วิ่งด้วยความเร็ว 20 กิโลเมตรต่อชั่วโมง ไปในทิศตะวันออก
การกระจัด (റs) ความเร็ว (v) ความเร่ง ( റ𝑎) แรง (F) โมเมนตัม (P)

1. ปริมาณสเกลารแ์ละปรมิาณเวกเตอร์

2



2.สัญลกัษณ์และองคป์ระกอบของเวกเตอร์2.สัญลกัษณ์และองคป์ระกอบของเวกเตอร์
เมื่อเขียนด้วยมือ ใช้ลูกศร : 
เมื่อพิมพ์ จะใช้ตัวหนาพร้อมลูกศร :
เมื่อแสดงขนาดของเวกเตอร์ ใช้ตัวเอียง : A หรือ |A|
ขนาดของเวกเตอร์มีหน่วย
ขนาดของเวกเตอร์เป็นจ านวนบวกเสมอ
เวกเตอร์สองตัวเท่ากัน 
ถ้ามีขนาดเท่ากัน และทิศทางเหมือนกัน
มีแนวเส้นขนานกัน
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องค์ประกอบของเวกเตอร์ (Vector Component) คือ ขนาดของเวกเตอรน์ัน้ที่
เทียบกับแกนหลกัในระบบพิกดัทีใ่ช้
▪ และ       คือเวกเตอร์องค์ประกอบของ
▪ Ax และ Ay คือ สเกลาร์และเรียกว่าองค์ประกอบของ
▪ องค์ประกอบสามารถเป็นได้ทั้งบวกหรือลบและจะมีหน่วยเหมือนกับ
เวกเตอร์เริ่มต้น
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3.1 ปริมาณสเกลาร ์+, -, x , ÷ กับปรมิาณสเกลาร์
- ผลบวกของระยะทาง (σs) = s1+s2+s3 = 1m+3m+6m = 10m
- ผลต่างของเวลา (∆t) = t2-t1 = 15s-10s = 5s 
- ผลคูณของกระแสไฟฟ้ากับความต้านทานจะได้ V = I.R = (10mA)(500Ω) = 5V
- ผลหารของประจุไฟฟ้ากับเวลาจะได้ I = Q/t = 12C/6s = 2A

3.2 ปริมาณสเกลาร ์x , ÷ กับปรมิาณเวกเตอร์
เช่น σ റ𝐹 = 𝑚. റ𝑎 𝑃 = 𝑚. റ𝑣 เวกเตอรท์ั้งสองฝัง่ต้องมทีิศเดยีวกนั

റ𝐹 = −𝑘. റ𝑠 เวกเตอรท์ั้งสองฝัง่จะต้องมทีศิตรงขา้มกัน

റ𝑣 =
റ𝑠

𝑡
เวกเตอรท์ัง้สองฝั่งยังต้องมทีศิเดยีวกัน

3.1 ปริมาณสเกลาร ์+, -, x , ÷ กับปรมิาณสเกลาร์
- ผลบวกของระยะทาง (σs) = s1+s2+s3 = 1m+3m+6m = 10m
- ผลต่างของเวลา (∆t) = t2-t1 = 15s-10s = 5s 
- ผลคูณของกระแสไฟฟ้ากับความต้านทานจะได้ V = I.R = (10mA)(500Ω) = 5V
- ผลหารของประจุไฟฟ้ากับเวลาจะได้ I = Q/t = 12C/6s = 2A

3.2 ปริมาณสเกลาร ์x , ÷ กับปรมิาณเวกเตอร์
เช่น σ റ𝐹 = 𝑚. റ𝑎 𝑃 = 𝑚. റ𝑣 เวกเตอรท์ั้งสองฝัง่ต้องมทีิศเดยีวกนั

റ𝐹 = −𝑘. റ𝑠 เวกเตอรท์ั้งสองฝัง่จะต้องมทีศิตรงขา้มกัน

റ𝑣 =
റ𝑠

𝑡
เวกเตอรท์ัง้สองฝั่งยังต้องมทีศิเดยีวกัน

3. การกระท ากนัของปรมิาณสเกลารแ์ละปริมาณเวกเตอร์3. การกระท ากนัของปรมิาณสเกลารแ์ละปริมาณเวกเตอร์
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การน าหางกบัหวัของเวกเตอร์ทัง้สองมาตอ่กนั เรียกวิธนีี้ว่าการรวมเวกเตอร์แบบ“หางต่อหวั”

น าเวกเตอร์ทั้ง 2 มาต่อกันแบบหางต่อหัว เวกเตอรล์พัธ ์R ลากจากจุดเริ่มต้นไปยงัจดุสดุท้าย  
ทิศทางของ 𝑹 ดูจากรปู

ขนาดของ 𝑹 หาจาก𝑹 = 𝑨𝟐 + 𝑩𝟐 − 𝟐𝑨𝑩𝒄𝒐𝒔𝜶
มุม 𝜶 เป็นมมุที่หางกบัหวัตอ่กนั                   
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การบวก 

หาง

หัว

หาง
หัว

റ𝐴

𝐵

റ𝐴

𝐵

𝑅

റ𝐴

𝐵

𝑅

เริ่มตน้

สุดทา้ย

𝛼

3.3 ปริมาณเวกเตอร ์ + , - กับปริมาณวกเตอร์
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น าเวกเตอร์ทั้ง 2 มาต่อกันแบบหางต่อหาง          สร้างสีเ่หลีย่มด้านขนาน (เส้นประ)

เวกเตอรล์พัธ ์R ลากจากจดุที่หางต่อกันเปน็เสน้ทแยงมมุขึน้ไป
มุม 𝜶 เป็นมมุที่หางกับหางต่อกัน

ทิศทางของ 𝑹 ดูจากรปู
ขนาดของ 𝑹 หาจาก 𝑹 = 𝑨𝟐 +𝑩𝟐 + 𝟐𝑨𝑩𝒄𝒐𝒔𝜶
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การน าหางของเวกเตอร์ทัง้สองมาตอ่กนั เรียกวิธนีี้ว่า การรวมเวกเตอร์แบบ “หางตอ่หาง”

หาง

หัว

หาง หัว
റ𝐴

𝐵

റ𝐴

റ𝐴

𝐵 𝑅

𝐵

𝛼



วธิทีางพชีคณติ
▪ การบวกเวกเตอรโ์ดยวธิคี านวณท าไดท้ลีะ  2 เวกเตอร์
▪ หาขนาดของเวกเตอรล์พัธโ์ดย

กฎของโคไซน ์(law of cosine)
▪ หาทิศทางจาก

กฎของไซน ์(law of sines)

หรือ
9



ค่าลบของเวกเตอร์

▪ การหา റ𝐴 − 𝐵 ก็คือ การน าเวกเตอร์ A มาบวกกับเวกเตอร์ -B 

▪ เวกเตอร์ -B คือเวกเตอร์ B แต่มีทิศทางตรงกันข้าม
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การลบ 

𝐵
−𝐵

റ𝐴 + −𝐵 = 𝑅

റ𝐴 − 𝐵 = റ𝐴 + −𝐵

റ𝐴

−𝐵

𝐵



การรวมเวกเตอร์
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การแตกเวกเตอร์

P

x

y

P

x

y

𝜃

เวกเตอร ์P ท ามุม 𝜽 ใดๆกบัแกน x แตกเวกเตอรเ์ข้าสูแ่กน x และแกน y

P

x

y

𝜃

ด้านเจอมุม

ด้านไม่เจอมุม

แตกเวกเตอรเ์จอมมุใส ่cos 𝜽
แตกไมเ่จอมมุใส่ sin 𝜽
เวกเตอรท์ีถ่กูแตกจะหายไป

P x =𝑷𝒄𝒐𝒔 𝜽

𝜃

P x =𝑷𝒔𝒊𝒏 𝜽



องค์ประกอบของเวกเตอร์
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ขนาด
ทิศ



สรุปการรวมเวกเตอร์
▪ การรวมเวกเตอร์สามารถท าได้หลายวิธี 

ในท่ีน้ีจะกล่าวถึง 3 วิธี คือ
1. วิธีวาดรูป - หางต่อหัว
2. วิธีวาดรูป – สี่เหลี่ยมด้านขนาน – หางต่อหาง
3. วิธีการรวมส่วนประกอบเวกเตอร์ -แตกเวกเตอร์
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ตัวอย่าง (การแตกเวกเตอร)์
จากรูป จงหาขนาดและทิศทางของเวกเตอรล์ัพธ์

𝐴𝑥 = 3 m

𝐴𝑦 = 2 m

ɵ
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റ𝐴

X

Y



𝐵 = 4 m

റ𝐴 = 5 m

ɵ

റ𝐶
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ตัวอย่าง (การแตกเวกเตอร)์
จากรูป จงหาขนาดและทิศทางของเวกเตอรล์ัพธ์

X

Y
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จากรูปจะเห็นว่า
𝐴1 = 𝐴1𝑥𝑖 + 𝐴1𝑦𝑗

𝐴2 = −𝐴2𝑥𝑖 + 𝐴2𝑦𝑗

𝐴3 = −𝐴3𝑥𝑖 − 𝐴3𝑦𝑗

ดังนั้นเวกเตอร์ลัพธ์ของสามเวกเตอร์คือ
𝑅 = 𝐴1 + 𝐴2 + 𝐴3
𝑅 = 𝐴1𝑥 − 𝐴2𝑥 − 𝐴3𝑥 𝑖 + 𝐴1𝑦 + 𝐴2𝑦 − 𝐴3𝑦 𝑗

𝑅 = 𝑅𝑥𝑖 + 𝑅𝑦𝑗

ขนาดและทิศทางของ 𝑹 คือ
𝑅 = 𝑅𝑥

2 + 𝑅𝑦
2

𝜃 = 𝑡𝑎𝑛−1
𝑅𝑦

𝑅𝑥

X



3.การแตกเวกเตอร์

18

ถ้ามีเวกเตอรจ์ านวนมาก การรวมเวกเตอรใ์นแตล่ะองคป์ระกอบจะเปน็ดงันี้

ผลบวกแบบพีชคณิตของเวกเตอร์องค์ประกอบตามแกน x

ผลบวกแบบพีชคณิตของเวกเตอร์องค์ประกอบตามแกน y



ตัวอย่าง (การแตกเวกเตอร์)
จากรปู จงหาขนาดและทศิทางของเวกเตอรล์พัธ์

𝐵 = 10 หน่วย

റ𝐴 = 5 หน่วย

30°
X

Y

45°
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ตัวอย่าง เวกเตอร ์4 เวกเตอร ์มีขนาดและท ามมุตา่งๆ  ดังรูป 
จงหาขนาดและทศิทางของเวกเตอร์ลพัธ์

റ𝐴 = 30 หน่วย

റ𝐶 = 10 หน่วย

60°
X

Y

45°

𝐵 = 20 หน่วย

𝐷 = 15 หน่วย
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ตัวอย่าง เวกเตอร ์5 เวกเตอร ์มีขนาดและท ามมุต่างๆ ดังรูป 
จงหาขนาดและทศิทางของเวกเตอรล์พัธ์

റ𝐴 = 4 หน่วย

റ𝐶 = 3 หน่วย

30°
X

Y

45°

𝐵 = 2 หน่วย

𝐷 = 1 หน่วย

60°

𝐸 = 3 หน่วย
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จงหาขนาดและทศิทางของเวกเตอรล์พัธ ์โดยมเีวกเตอรอ์งคป์ระกอบ 2 
เวกเตอร ์ที่มีขนาด 30 หน่วย และ 20 หน่วย กระท ารว่มกนัทีจ่ดุหนึง่ 
และท ามมุ 120 องศาต่อกนั

120°

റ𝐴 = 30 หน่วย

𝐵 = 20 หน่วย
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เวกเตอร ์A ขนาด 5 หน่วย ท ามุม 45 องศา กับแกน +X และ
เวกเตอร ์B ขนาด 6 หน่วย มีทิศไปตามแกน -X จงหาขนาดและ
ทิศทางของเวกเตอรล์พัธท์ีท่ ากบัแกน +X

റ𝐴

45°

𝐵

റ𝐶 = റ𝐴 + 𝐵
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3.4.1 ผลคูณเชงิสเกลาร์ (ผลคูณแบบดอท) ได้ปรมิาณสเกลาร์
C = റ𝐴 ∙ 𝐵 = 𝐴 𝐵 cos 𝜃

3.4 ปริมาณเวกเตอร์ x กับปริมาณเวกเตอร์

റ𝐴

𝐵

𝜃

റ𝐴

𝐵

𝜃

B cos𝜃

เวกเตอร์ A และ B ยังไม่อยู่ในแนวเดียวกัน แตกเวกเตอร์ให้อยู่ในแนวเดียวกัน
ผลลัพธ์จึงเกิดจาการคูณกันของขนาด

เวกเตอร์ในแนวเดียวกัน
𝐶 = റ𝐴 ∙ 𝐵 = 𝐴 𝐵 cos 𝜃

การดอทเวกเตอร์คือ การคูณกันของ
เวกเตอร์ท่ีอยู่ในแนวเดียวกัน



3.4.2 ผลคูณเชิงเวกเตอร ์(ผลคูณแบบครอส) ได้ปรมิาณเวกเตอร์
റ𝐶 = റ𝐴 × 𝐵 = 𝐴 𝐵 sin 𝜃

റ𝐴

𝐵

𝜃

റ𝐴

𝐵

𝜃

B sin𝜃

เวกเตอร์ A และ B ยังไม่ต้ังฉากกัน แตกเวกเตอร์ให้อยู่ในแนวเดียวกัน

การครอสเวกเตอร์คือ การคูณกันของ
เวกเตอร์ที่ต้ังฉากกัน

ผลลัพธ์จึงเกิดจาการคูณกันของ
ขนาดเวกเตอร์ที่ตั้งฉากกัน
റ𝐶 = റ𝐴 × 𝐵 = 𝐴 𝐵 sin 𝜃



▪ เวกเตอร์หนึ่งหน่วย คือ เวกเตอร์ท่ีมีขนาด 1 หน่วย
▪ มักใช้ในทิศทางจ าเพาะและไม่มีผลทางกายภาพอย่างใด
▪ Ƹ𝑖, Ƹ𝑗 และ 𝑘 เวกเตอรห์นึ่งหน่วยของระบบพิกัดฉาก 3 มิติในทิศ
ตามแนวแกน x, y และ z

▪ เวกเตอรท์ั้งสามมีทิศตั้งฉากกัน መ𝐴 = 𝐴

𝐴
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4. เวกเตอรห์นึง่หนว่ย (unit vector)4. เวกเตอรห์นึง่หนว่ย (unit vector)



▪ เวกเตอร์หนึ่งหน่วย Ƹ𝑖, Ƹ𝑗 และ𝑘 เป็นเวกเตอร์ท่ีก าหนดให้กับแกน x, y และ 
z ตามล าดับ

เวกเตอร์ 3 Ƹ𝑖 แทนเวกเตอร์สามหน่วยในทิศ +x 
-5𝑘 แทนเวคเตอร์ห้าหน่วยในทิศ –z

▪ เวกเตอร์ R ใดๆ ที่มีองค์ประกอบในทิศ x, y และ z เป็น Rx Ry และ Rz
ตามล าดับ สามารถเขียนให้อยู่ในรูป

R= Rx Ƹ𝑖+Ry Ƹ𝑗+Rz
𝑘

บางคร้ังเราใช้ ො𝑥 ො𝑦 และ Ƹ𝑧 แทน Ƹ𝑖 Ƹ𝑗 และ 𝑘
▪ โคไซนแ์สดงทศิทางมนีิยามว่า

𝑐𝑜𝑠 𝛼 =
Rx
R , 𝑐𝑜𝑠𝛽 =

Ry
R , 𝑐𝑜𝑠𝛾 =

Rz
R
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ตัวอย่าง จงหาเวกเตอร์หนึ่งหน่วยและโคไซน์แสดงทิศทางของ
เวกเตอร์ റ𝑣 = 2 Ƹ𝑖 + 2 Ƹ𝑗 − 𝑘
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วิธีท า ขนาดของ റ𝑣

𝑣 = 22 + 22 + −1 2 = 3
ดังน้ัน เวกเตอร์หนึ่งหน่วยของเวกเตอร์ റ𝑣 คือ

ො𝑣 =
2 Ƹ𝑖+2 Ƹ𝑗−𝑘

3

เวกเตอร์ ො𝑣 น้ีมีขนาด 1 หน่วย และมีทิศไปทางเดียวกับ റ𝑣
โคไซน์แสดงทิศทางของเวกเตอร์ คือ

𝑐𝑜𝑠 𝛼 =
2

3
, 𝑐𝑜𝑠𝛽 =

2

3
, 𝑐𝑜𝑠𝛾 = −

1

3



4.1 การบวกเวกเตอร์โดยใชเ้วกเตอรห์นึง่หนว่ย– 2มิติ

▪ ใช้
▪ จาก

▪ ดังนั้น และ

และ

R=A+B

x y x y

x x y y

ˆ ˆ ˆ ˆR=(A i+A j)+(B i+B j)

ˆ ˆR=(A +B )i+(A +B )j

x x xR =A +B R =A +By y y

2 2

x yR = R +R
y-1

x

R
θ=tan

R
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ตัวอยา่ง การบวกเวกเตอรโ์ดยใชเ้วกเตอรห์นึง่หนว่ย
റ𝐴 = 4 Ƹ𝑖 + 3 Ƹ𝑗 , 𝐵 = Ƹ𝑖 + 2 Ƹ𝑗

𝑅 = റ𝐴 + 𝐵 = 4 Ƹ𝑖 + 3 Ƹ𝑗 + Ƹ𝑖 + 2 Ƹ𝑗

= 4 + 1 Ƹ𝑖 + (3 + 2) Ƹ𝑗
= 5 Ƹ𝑖 + 5 Ƹ𝑗

หาขนาด    𝑅 = 52 + 52

= 7.07
หาทศิทาง

𝜃 = 𝑡𝑎𝑛−1 (5/5)

= 𝑡𝑎𝑛−1(1)
= 45 °

จงหา  A + B
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ตัวอยา่ง การบวกเวกเตอรโ์ดยใชเ้วกเตอรห์นึง่หนว่ย
റ𝐴 = 2 Ƹ𝑖 + 6 Ƹ𝑗 , 𝐵 = 5 Ƹ𝑖 + 3 Ƹ𝑗 , റ𝐶 = 4 Ƹ𝑖 + 2 Ƹ𝑗

จงหา ก.  A + B + C ข.  A − B − C ค.  2A − B + 3C
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4.2 การบวกเวกเตอร์โดยใชเ้วกเตอรห์นึง่หนว่ย– 3มิติ

R=A+B

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆR=(A i+A j A k)+(B i+B j B k)

ˆ ˆ ˆR=(A +B )i+(A +B )j+(A B )k

ˆ ˆ ˆR=R i+R j+R k

R A +B

R A +B

R =A B

x y z x y z

x x y y z z

x y z

x x x

y y y

z z z

+ +

+

=

=

+

2 2 2R R +R +Rx y z=

1

1

1

R
θ tan

R

R
θ tan

R

R
θ tan

R

x
x

y

y

z
z

−

−

−

 
 =
 
 

 
 =
 
 

 
 =
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𝑐𝑜𝑠

𝑐𝑜𝑠

𝑐𝑜𝑠



ตัวอยา่ง การบวกเวกเตอรโ์ดยใชเ้วกเตอรห์นึง่หนว่ย
റ𝐴 = 2 Ƹ𝑖 + 3 Ƹ𝑗 + 5𝑘, 𝐵 = 3 Ƹ𝑖 − 2 Ƹ𝑗 + 𝑘

จงหา ก.  A + B ข.  A − B ค.  2A − B
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4.3 ผลคูณเชงิสเกลาร์และเวกเตอร์
เวกเตอรส์องตัวสามารถคูณกันได้สองวิธี คือ

▪ ผลคูณเชิงสเกลาร์ (ผลคูณแบบดอท) ได้ปริมาณสเกลาร์ 𝐶 = റ𝐴 ∙

𝐵 = 𝐴 𝐵 cos 𝜃

▪ ผลคูณเชิงเวกเตอร์ (ผลคูณแบบครอส) ได้ปริมาณเวกเตอร์ റ𝐶 =
റ𝐴 × 𝐵 = 𝐴 𝐵 sin 𝜃

ขนาดของ
A×B= (B×A)−

34

โดยท่ี 𝟎 ≤ 𝜽 ≤ 𝟏𝟖𝟎



4.3.1 ผลคูณเชงิสเกลาร์ (ผลคณูแบบดอท)
ˆ ˆ ˆ ˆi i j j ˆk k 1ˆ =  =  =

ˆ ˆ ˆi j j i 0ˆ =  =

ˆ ˆ ˆi k k i 0ˆ =  =

ˆ ˆ ˆk j j k 0ˆ =  =( ) ( )x y z x y zA B A i+A j+A k B i+ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆB j+B k = 

( )

( )

( )

x x x y x z

y x y y y z

z x z y z z

= A i B i+A i B j A i B k

+ A j B i+A j B j+A j

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ

B k

+ A k B i+A k B j+A k B k

  + 

  

  

x x y y z zA B A B A B= + +

x y z x y z
ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆA=(A i+A j+A k), B=(B i+B j+B k)
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สมบัติของผลคณูเชงิสเกลาร์
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ตัวอย่างผลคณูเชงิสเกลาร์ (ผลคูณแบบดอท)
റ𝐴 = 2 Ƹ𝑖 + 3 Ƹ𝑗 + 5𝑘, 𝐵 = 3 Ƹ𝑖 − 2 Ƹ𝑗 + 𝑘

จงหาว่าเวกเตอร์ท้ังสองท ามุมเท่าใด
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ตัวอย่างผลคณูเชงิสเกลาร์ (ผลคูณแบบดอท)
റ𝐴 = Ƹ𝑖 + 2 Ƹ𝑗 − 2𝑘, 𝐵 = 4 Ƹ𝑖 + 4 Ƹ𝑗 − 2𝑘 , റ𝐶 = 2 Ƹ𝑖 + 3 Ƹ𝑗 − 𝑘

จงหาว่าเวกเตอร์   ก.(A , B) ข. A , C ค. (B , C)ท ามุมเท่าใด
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4.3.2 ผลคูณเชงิเวกเตอร์ (ผลคณูแบบครอส)
A×B= (B×A)−

x y z x y z
ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆA×B=(A i+A j+A k)×(B i+B j+B k)

x x x y x z

y x y y y z

z x z y z z

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ(A i B i)+(A i B j)+(A i B k)

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ+(A j B i)+(A j B j)+(A j B k)

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ+(A k B i)+(A k B j)+(A k B k)

=   

  

  

î
ĵ

k̂

ˆ ˆ ˆ ˆ ˆ ˆi×i=j×j=k×k=0

ˆ ˆ ˆi×j=k

ˆ ˆ ˆj×k=i

ˆ ˆ ˆk×i=j

ˆ ˆ ˆi×k= j

ˆ ˆ ˆk×j= i

ˆ ˆ ˆj×i k

−

−

= −
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สมบัติของผลคณูเชงิเวกเตอร์

x y z x y z(5) A A i A j A kˆ ˆ ˆ ˆ,   B B ˆ ˆi B j B k= + + = + +

x y z

x y z

i j k

A B A A A

B B

ˆ ˆ

B

ˆ

 = ( ) ( ) ( )y z z y z x x z x y y xA B A B i A B Aˆ ˆ ˆB j A B A B k= − + − + −
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ตัวอย่างผลคณูเชงิเวกเตอร์(ผลคณูแบบครอส)
റ𝐴 = 2 Ƹ𝑖 + 3 Ƹ𝑗 + 5𝑘, 𝐵 = 3 Ƹ𝑖 − 2 Ƹ𝑗 + 𝑘

จงหาว่าเวกเตอร์ท้ังสองท ามุมเท่าใด
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റ𝐴 = Ƹ𝑖 + 2 Ƹ𝑗 − 2𝑘, 𝐵 = 4 Ƹ𝑖 + 4 Ƹ𝑗 − 2𝑘 , റ𝐶 = 2 Ƹ𝑖 + 3 Ƹ𝑗 − 𝑘

จงหาว่าเวกเตอร์   ก.(A , B) ข. A , C ค. (B , C)ท ามุมเท่าใด

ตัวอย่างผลคณูเชงิเวกเตอร์ (ผลคณูแบบครอส)
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4.3.3 ผลสามชัน้
▪ สมบัติของผลคูณสเกลารข์องสามเวกเตอร์
▪ (1)
▪ (2) ถ้า อยู่ในระนาบเดียวกัน

▪ (3) ถ้าเวกเตอร์คู่ใดคู่หนึ่งในผลคูณของสามเวกเตอร์เท่ากันจะได้ว่า

▪ (4)

A×(B×C)=B×(C×A)=C×(A×B)

44
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จงหามมุระหวา่ง
3243 +−=−= ba

 ^
i

^
i

^
j

^
kและ

cosabba =


( ) 543
22 =−+== aa



( ) 61.33)2( 22 =+−== bb


ตัวอย่าง

ซึง่

cos)61.3(5)32()43( =+−−

05.18

6
cos

−
=

0415.109=



ตัวอย่าง (การคณูเวกเตอร์)

46

റ𝐴 = 2 Ƹ𝑖 + Ƹ𝑗 − 3𝑘 ,    𝐵 = Ƹ𝑖 − 2 Ƹ𝑗 + 𝑘 ,    റ𝐶 = − Ƹ𝑖 + Ƹ𝑗 − 4𝑘

(1) റ𝐴. 𝐵

(2) റ𝐴𝑥𝐵

(3) റ𝐴. 𝐵𝑥 റ𝐶

(4) റ𝐴𝑥(𝐵𝑥 റ𝐶)



Assignment 2
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(1) เวกเตอร์ A มีขนาด 40 N ทศิท ามุม 37
∘
กบัแกน X จงหาเวกเตอร์ส่วนประกอบ Ax และ Ay

(2) เวกเตอร์ A มีขนาด 2 m ช้ีไปทางทศิเหนือและเวกเตอร์ B มีขนาด 3 m ช้ีไปทางทศิตะวันออก จงหาขนาดและ

ทศิของ റ𝐴 + 𝐵

(3) เวกเตอร์สองอนัท ามุม 130
∘
ซ่ึงกนัและกนั เวกเตอร์อนัหนึ่งมีขนาด 10 m/s และท ามุม 50

∘
กบัเวกเตอร์ลัพธ ์ 

จงหาขนาดเวกเตอร์ลัพธแ์ละของเวกเตอร์อนัที่สอง

(4) เรือยนต์ล าหน่ึงแล่นไปทางทศิเหนือด้วยความเรว็ 15 km/h ในแม่น า้ซ่ึงไหลเช่ียว 5 km/h ในทศิ S 70
∘

E 

จงหาความเรว็ลัพธข์องเรือ

(5) จงหาขนาดและทศิของเวกเตอร์ ก) 5 Ƹ𝑖 + 12 Ƹ𝑗 ข) -5 Ƹ𝑖 + 2 Ƹ𝑗 − 𝑘

(6) จงหาการกระจัดลัพธข์องการกระจัด 3 อนับวกกนั 2 Ƹ𝑖 − 3𝑘 m, 5 Ƹ𝑗 − 2𝑘 m และ -6 Ƹ𝑖 + Ƹ𝑗 + 8𝑘 m 

แล้วหาขนาดและทศิของการกระจัดลัพธน์ั้นด้วย

(7) การกระจัด റ𝐴 มีขนาด 5.0 𝑚 ท ามุม 37
∘
กบัแกน 𝑥 และการกระจัด 𝐵 มีขนาด 5.0 𝑚 ทศิตามแกน 𝑥

จงหา 1 ผลบวกของการกระจัด และ (2) ผลต่างของการกระจัด

(8) ก าหนดให้เวกเตอร์ റ𝐴 = 2 Ƹ𝑖 + 3 Ƹ𝑗 𝑚 และ 𝐵 = − Ƹ𝑖 + Ƹ𝑗 𝑚 จงหา (1) scalar product 

(2) vector product แสดงให้เหน็จริงว่า റ𝐴𝑥𝐵 = −𝐵𝑥 റ𝐴 และ (3) มุมระหว่างเวกเตอร์ทั้งสอง



To be continued..
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